




























































Определение 1.1.1. Функцию F (x), заданную на [0; ℓ], назовем σ–абсо-

лютно непрерывной на [0; ℓ], если для любого положительного ε найдется

такое δ > 0, что для любой конечной системы {(αi, βi)}ni=1 попарно непе-

ресекающихся интервалов для которой
nX

i=1

(σ(βi)− σ(αi)) < δ, справедливо

неравенство
nX

i=1

|F (βi)− F (αi)| < ε.

Функцию σ(x) и всякую σ-абсолютно непрерывную на [0; ℓ]функцию F (x)

нам удобней считать заданной на специальном множестве [0; ℓ]σ, в котором

каждая точка разрыва ξ функции σ(x) переходит в пару собственных эле-

ментов. Строится это множество следующим образом.

Пусть Jσ = [0, ℓ] \ S(σ). Введем на Jσ метрику равенством ̺(x, y) =

= σ(y + 0)− σ(x− 0) для x < y. Пополнение Jσ по этой метрике обозначим

через [0; ℓ]S. В этом множестве вместо прежних точек ξ ∈ S(σ) появляется

пара собственных элементов ξ− и ξ+. Индуцируя на [0; ℓ]S исходную упорядо-

ченность, имеем ξ− < ξ+.Формальное объединение [0; ℓ]S с S(σ), при котором

ξ− < ξ < ξ+ для каждой ξ ∈ S(σ), обозначим через [0; ℓ]σ. В этом множестве

точки из S(σ) как бы вставлены на прежние места, но теперь они обрамлены

с боков уже собственными в [0; ℓ]σ элементами ξ−, ξ+, а не символами пре-

дельных переходов в этих точках, как было ранее. Отметим, что в точках

ξ− и ξ+ множества [0; ℓ]S (когда ξ ∈ S(σ)) σ-абсолютно непрерывная функ-

ция F (x) определена своими предельными значениями: F (ξ±) = F (ξ ± 0);

σ-абсолютно непрерывные функции, определенные на [0; ℓ]S, достигают на

[0; ℓ]S наибольшее и наименьшее значения, что на [0; ℓ] могло и не быть. На-

пример, функция F (x) =
ℓ− x

ℓ− ξ
θ(x− ξ), очевидно, σ-абсолютно непрерывна

при σ(x) = x + θ(x − ξ), здесь и далее, θ(x) — функция Хевисайда, равная

нулю при x < 0, и единице при x > 0, наибольшее значение не достигает на

[0; ℓ], а на [0; ℓ]S — в точке ξ+.

На множестве [0; ℓ]S определим функцию сегмента σ
�
[α; β]S

�
для мно-

жества [α; β]S ⊂ [0; ℓ]S следующим равенством σ
�
[α; β]S

�
= σ(β) − σ(α).

Через σ обозначим аддитивную меру, полученную из функции σ
�
[α; β]S

�

стандартным распространением (см., например, [102]).

По функции F (x), определенной на [0; ℓ]S, так же можно построить ад-
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